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הגדרות: יהי  V  ממ"פ  מעל  F  (R  או  C) :
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 ולכן  S  קא"נ.
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ולכן  S  בסיס אורתונורמלי ל-V  (הבסיס הסטנדרטי).
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נגדר ב- 
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תרגיל: אם  
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הסכום הוא סכום כפול על  
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טענה : זו מכפלה פנימית ב- 
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הערה : אם נראה כל מטריצה  
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  כוקטור ארוך (
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 רכיבים) אז המ"פ  הנ"ל  הוא בדיוק המ"פ  הסטנדרטית בין וקטורים ב-R.
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הערה : (תוכיחו) (הוכחנו בתרגיל ה-I הנ"ל) 
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כל אימת שהמכפלות  
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מאותו סדר (B  כאן הוא  B  בתרגיל).
מבחינה זו, 
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דוגמא:
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נחזור לבסיסים אורתונורמליים, בדוגמא הנ"ל (
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) בעזרת ההערות שהערנו,
קל לראות שהבסיס הסטנדרטי הוא בא"נ:
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למשל, עבור 
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שאלה: (א) האם לכל ממ"פ יש בסיס אורתונורמלי?
           (ב) אם יש כזה, האם הוא יחיד?

תשובה: (א) בא"נ אינו יחיד למשל 
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קל לבדוק:                
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ולכן  S  בא"נ  ל-V  (לא הבסיס הסטנדרטי).

ל-
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  יש אינסוף בסיסים אורתונורמליים, ל-R  יש שני בא"נ:

                                                          
[image: image184.wmf]{

}

1

1

=

S


                                                         
[image: image185.wmf]{

}

1

2

-

=

S


ל-
[image: image186.wmf]C

=

V

  (מעל 
[image: image187.wmf]C

=

F

)  יש אינסוף בא"נ:  
[image: image188.wmf]{

}

z

S

=


(בתנאי ש: 
[image: image189.wmf]C

Î

z

,  
[image: image190.wmf]1

=

z

)

תשובה : (א) כן, לכל ממ"פ (ממימד סופי) יש בא"נ.
יתר על-כן בהינתן בסיס כלשהו של ממ"פ ממימד סופי, קיים תהליך (אלגוריתם) המיוצר ממנו בא"נ.

משפט :
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באופן מפורש אפשר להגדיר: 
                                                           
[image: image194.wmf]1

1

1

1

1

~

~

:

:

~

e

e

e

v

e

=

=

r

r


וברקורסיה עבור  
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הערות: המשמעות של מטריצת מעבר משולשת היא:
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